Egy latokor - feladat

A feladat

Adottaz (a, b, h) oldalakkal bir6 haromszog — 1. abra.

h

1. abra

A h szakasz egy kor hurja, az a és b oldalak pedig egy latoszog szarai.
Hatarozzuk meg a 14t0sz0g nagysagat és a 14tokor sugarat!

A megoldés

Ehhez tekintsiik a 2. abrat! Itt az a és b szakaszok altal bezart szoget ¢ - vel jeloltiik.

2. abra

A szerkesztéses megoldas gy indul, hogy merélegest allitunk a h szakaszra, annak bal
oldali végpontjaban. Ezutan a h szakasz jobb oldali végpontjabol felmérjiik a 90° — ¢
szoget. E két egyenes a latokoron metszi egymast, amibdl szintén ¢ szog alatt latszik a h
szakasz. A h szakasz felez6 merd6legese pedig kimetszi a latokor O kozéppontjat, ezzel pe -
dig annak R sugarat is.



A szamitasos megoldas soran el0szor koszinusztétellel:
a®+b% - h?

h2=a2+b2—2-a-b-cos<p—>cos<p=ﬁ, (1)
innen:
2 2 _ 32
¢ = arccos (%) (2)
Ezutan derékszogli haromszogbdl:
: h
sing = -—, (3)
amibdl (2 ) és (3 ) - malis:
R=—1_=". - tehat:
2-sinp 2 sin[arccos(%)] ’ .
h 1
k= 2 sin[arccos(Mﬂ ' (4)
2-a-b

Ezzel kittizott feladatunkat megoldottuk.

M1. A megoldas soran felhasznalt 6sszefliggések tekintetében 1d. pl.: [ 1 ]!

M2. A megoldas még mas, az el6zével egyenértékii alakba is atirhato. Ilyen példaul ez:

h h h ,
R = = , tehat:

T 2-sing 2. - 2
® 2 1 cos“ @ 2.\/1_(a2+b2_h2)2

2-a-b

R = h . (5)

2 1 p2 _p2\2
2.j1_(u)
2-a'b

M3. Meglehet, taldlkoztunk mar e feladattal egy példatarban, csak nem emléksziink ra;
vagy nem, €s akkor itt egy 0 feladat.

M4. Megkérdezhet6 még, hogy hol van a latokor kozéppontja. A valasz: a h szakasz felezo
merdlegesén, a h szakasz felett és alatt t = R - cos ¢ tavolsagra. Ezzel mindjart arra is



utaltunk, hogy két 1atokor is van. Kifejtve (1) és (5) - tel:
a?+b%-h?

_E, 2-a-b
t=2 . (6)

a2 + b2 — h2)?
- ()
2-a-b

( At mennyiséget nem tiintettiik fel a 2. abran.)

MB5. Valgjaban a kor h szakasz alatti része nem tartozik a latokorhoz, mint ahogy a h sza -
kasz két végpontja sem. Erre nézve 1adsd a korabbi *) irasunkat is!

Ajanlott olvasmany:

*) Megint a latokor temajahoz.pdf (galgoczi.net)
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